Zkouskova pisemka LAZ 25.1.2012 Jméno:

Praxe (za kazdy pifklad maximalné 4 body)

1. Necht je ddna soustava linedrnich algebraickych rovnic pro nezndmé z,y, z € R

ar + y + z = 1
r + oy —+ z = «.
z + y + az = 1

(a) Najdéte vSechna a € R, pro kterd m4 soustava feseni.
(b) Najdéte vechna a € R, pro kterd m4 soustava vice nez jedno Feseni.

(¢) V pripadé, kdy soustava md vice feSeni, alespon jedno Feseni spoctéte.

2. Necht je ddn soubor X v C*
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= a |’ 01’11 )-
0 0 0

(a) Najdéte dimenzi linedrniho obalu souboru X v zdvislosti na parametru o € C.
(b) Urcete, pro jakd o € C lze soubor doplnit na bazi C*. V takovém piipadé jej dopliite

na bazi C*.
Ty
3. Necht ¢ € (C*)#. Necht pro kazdé 7 = ii € C* plat{
T4

o(Z) = x1 — x9 + T3 — 24.

Urcete h(yp) a d(¢). Najdéte bézi ker ¢

1
(a) obsahujici vektor (1) ) ,
0
1 -2
(b) obsahujici vektory _1 a 7;
-1 2

4. Necht P cc R*, @Q cC R*. Naleznéte dimenzi a bazi podprostortt P+ @Q a PN Q, je-li

0 0 0 0 1 1 -2
1 -1 0 2 1 0 1
P_ 3 I _3 ’ 0 7Q - 6 I 1 ) _2 I 1
5) 1 15 N 4 2 0 1 N

—2

5. Necht A € L(R% R3). Necht Y = (( )

Z1 2 ,
( 7 > € R* plati

) , ( 1 )) je baze R2. Necht pro kazdé & =

1 + 222
AZ = —2.131 — 41‘2
3x1 + 62
Najdéte
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(d)

h(A) a d(A),

£
yA 3,
ker A,
-1
vSechna feSeni rovnice AT = 2
-3

Teorie (za kazdy okruh maximélné 3 body)

1. (a)
(b)
(c)

o o
- =

—
o
-~

Definujte soubor generatoru a bézi.
Definujte dimenzi.

O nésledujicich tvrzeni rozhodnéte, zda jsou pravdivéa ¢i ne. Nepravdivd vyvratte pro-
tiprikladem.

i. Je-li X = (&4, %,...,%,) LN soubor ve vektorovém prostoru V' dimenze n, pak je
X bézi V.

ii. Je-li X = (&,%s,...,%,) souborem generdtoru vektorového prostoru V, pak je X
bézi V.

Definujte podprostor.

Dokazte, ze prunik podprostort je podprostor.

Muze se stat, ze P CC V', kde V je vektorovy prostor koneéné dimenze, dim P = dim V
a PNV # V7 Vysvétlete.

Definujte vzor mnoziny.

Co plati pro vzor podprostoru?

Definujte jadro linedrniho zobrazeni a vysvétlete, odkud plyne, ze je podprostorem?

Hodnoceni
K vysledku praktické ¢asti jsou nejprve pricteny plusové body u téch z vas, ktefi ziskali béhem
semestru pres 35 bodu (za kazdy bod navic je pficten 1 bod), a poté je aplikovdno nasledujici

hodnocent:

1. Mate-li z néjakého prikladu ¢i néjaké teoretického okruhu 0 bodu, pak okamzité hodnoceni

F.

2. Kdo ziskd 13 — 14 bodu (z 20 moznych) z praktické ¢dsti a ziskd 6 bodu z teorie, ma ndrok
na hodnoceni dostateéné E. V opa¢ném piipadé nedostatecné F.

3. Kdo ziska 15 — 16 bodu z praktické ¢asti a ziskd 6 bodu z teorie, md narok na hodnoceni
uspokojivé D.

4. Kdo ziska 17 — 18 bodu z praktické ¢asti a ziskd 7 bodu z teorie, md ndrok na hodnoceni
dobte C. Pokud chce ziskat hodnoceni velmi dobfe B, musi pokracovat ve zkouSeni tistné.

5. Kdo ziskd > 19 bodu z praktické ¢asti a odpovi iplné spravné na vsechny teoretické otazky,
mé narok na hodnoceni velmi dobie B. Pokud chce ziskat hodnoceni vyborné A, musi
pokracovat ve zkouSeni dstné.



