Zkouskova pisemka LAZ 16.1.2012 Jméno:

Praxe (za kazdy ptiklad maximélné 4 body)

1. Necht je déna soustava linedrnich algebraickych rovnic pro nezndmé z,y,z € R

r - y + 2z = 1
ar + y — 2z = —1.
2 + 20y + 4z = 2

(a) Najdéte vSechna a € R, pro kterd mé soustava reseni.
(b) Najdéte vsechna a € R, pro kterd m4 soustava jediné feSeni, a toto FeSeni spocitejte.

(¢) Najdéte vsechna « € R, pro kterd m4 soustava vice feSeni. V takovém piipadé najdéte
dvé ruznd feseni.

1 0 0
2. Necht Yy = (| -1 |,[ 1 |, 0 |) je baze R3 necht (#1,%,Z3) je soubor z R?® a
2 1 -3
Z,7, 7 € R3.
1 0 3 1
T = -1 , Ty = 1 , T3 = 0 ,(f)y = -1 ,Y =Ty + 323, 2= (g)y
-1 1 0 2

(a) Zjistéte, zda & € [T, Ta, T3]2?
(b) Zjistéte, zda ¢ € [11F2, 3F1, T3]A?

(c) Zjistéte, zda Z' € [—T'1, —2T5]\7

3. Najdéte
1 3
TR . o B 2| . 1
(a) bazi R*, kterd obsahuje vektory &1, Zs, kde &1 = L %= 5|
2 1
3 2 0
» . SR B T R 3 5
(b) bazi P CC R*, kterd obsahuje & = R je-li P =] s [ 5 I
3 0 2

4. Necht P cc R*, @ ccC R*. Naleznéte dimenzi a béazi podprostorit P+ Q a PN Q, je-li
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_ 1 3 -2 o T3 4 _
P— _1 ) 5 9 1 7Q_{ T3 ER |1‘1—O}
1 8 1 A Ty
1 0 0
5. Necht Y=(| 0 |,| 0 |,[ 1 |)jebdze R®. Necht A € L(R?). Necht YA (=Y4Y) m4
0 1 0
tvar
1 -1 1
A= 2 -2 2
3 -3 3
Najdéte
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h(A) a d(A),
ker A,
1
vSechna feSeni rovnice Ax = | 2 |,
1
. . 1
v8echna Feseni rovnice AZ = b, kde (b)y = [ 2
3

Teorie (za kazdy okruh maximalné 3 body)
Vsechna tvrzeni uvadéjte i s predpoklady!

1. (a)

Definujte matici linearniho zobrazeni v bézich.

Vyslovte vétu, ve které je (AZ)y vyjddieno pomoci matice zobrazeni A v néjakych
bézich.

Vyslovte vétu o matici slozeného zobrazeni v bazich.

Definujte hodnost, jadro a defekt linedrniho zobrazeni.

Jakou hodnost muze mit linedrni funkciondl? Vysvétlete.

Vyslovte 2. vétu o dimenzi. Co z ni plyne pro hodnost monomorfniho zobrazeni?
Vysvétlete.

Definujte linedrné zavisly soubor.

Uvedte alternativni definici linedrné zavislého souboru (tedy vétu, ve které bude tvrzeni
tvaru: soubor (Z1,...,&,) je LZ, prave kdyz ... ).

Dokazte, ze soubor obsahujici dva stejné vektory je linedrné zavisly.

Hodnoceni
K vysledku praktické ¢asti jsou nejprve pricteny plusové body u téch z vas, kteii ziskali béhem
semestru pres 35 bodu (za kazdy bod navic je pficten 1 bod), a poté je aplikovdno ndsledujici

hodnoceni:

1. Mate-li z néjakého piikladu ¢i néjaké teoretického okruhu 0 bodu, pak okamzité hodnoceni

F.

2. Kdo ziskd 13 — 14 bodu (z 20 moznych) z praktické ¢dsti a z{skd 6 bodu z teorie, md ndrok
na hodnoceni dostateéné E. V opa¢ném piipadé nedostatecné F.

3. Kdo ziska 15 — 16 bodu z praktické ¢asti a ziskd 6 bodu z teorie, ma narok na hodnoceni
uspokojivé D.

4. Kdo ziska 17 — 18 bodu z praktické ¢asti a ziskd 7 bodu z teorie, ma narok na hodnoceni
dobte C. Pokud chce ziskat hodnoceni velmi dobie B, musi pokracovat ve zkouseni istné.

5. Kdo ziskd > 19 bodu z praktické ¢asti a odpovi iplné spravné na vsechny teoretické otézky,
m& narok na hodnoceni velmi dobie B. Pokud chce ziskat hodnoceni vyborné A, musi
pokracovat ve zkouSeni tdstné.



