Cviceni LAA5

Vlastni cisla a vlastni vektory matic

1. Najdéte vlastni ¢isla a vlastni vektory nésledujicich matic. Rozhodnéte o jejich diago-
nalizovatelnosti. Jsou-li diagonalizovatelné, najdéte reguldrni X a diagonalni D tak, aby
A = XDX~!. Ovéite, ze matice jsou kofeny svych charakteristickych polynoms.

(a)

5 2 -3
A=4 5 —4],
6 4 —4
(b)
31 -1
A={0 2 ,
11 1
(c)
—20 9 —18
A= 6 -5 6
24 —12 22

2. Necht A € C™" je regularni. VySettete vztah:

(a) spekter A a A™1,

(b) algebraickych ndsobnosti vlastnich &fsel A a A™1,
(c) geometrickych ndsobnosti vlastnich &fsel A a A™1,
(d) diagonalizovatelnosti A a A~!.

3. Je A~! diagonalizovatelnd matice? Pokud ano, najdéte reguldrni X a diagondlni D tak, aby

Al =XDX~L
-20 9 -18
A=1] 6 -5 6
24 —-12 22
4. Necht jsou dany matice A, B € C™". Jaky je vztah mezi vlastnimi éfsly a vlastnimi vektory
matic:
(a) A aA?
(b) AaA+al, kde a € C,
(c) A a AT,
(d) A,B a A+ B,
(e) A;B a AB,
(f) AB a BA pro A, B reguldrni.

Domaci tloha
1. Naprogramujte Cramerovo pravidlo a vypocet inverzni matice pomoci adjungované (2 tydny).

2. Pro jakd a € R je matice A diagonalizovatelna?

0 0 0 «
0 0 2 O
A_()ozoz()
4 0 0 O

3. Najdéte A0 z pifkladu 1.(a), aniz byste ji opravdu samu se sebou opakované nasobili.



