Cviceni LAAG6

Vlastni cisla a vlastni vektory operatori

1. Necht A € L(R?) je operator zrcadleni podle osy . Najdéte vlastni ¢isla a vlastni vektory
operatoru A. Je diagonalizovatelny?

2. Necht A € L(R?) je operator rotace o 5 proti sméru rucicek hodin. Najdéte vlastni ¢isla a

vlastni vektory operatoru A. Je diagonalizovatelny?

3. Necht A € L(V3), X je baze V3. Je A diagonalizovatelny operdtor? Pokud ano, najdéte bézi
Y tak, ze Y A je diagonalni matice.

(a)

5 2 -3
YA=(4 5 -4,
6 4 —4
(b)
31 -1
YA4=10 2 0
11 1

4. Necht A € L(V3), X je baze V3. Je A~! diagonalizovatelny operator? Pokud ano, najdéte
bazi ) tak, ze Y(A™1) je diagondlni matice.

-20 9 —18
YA=16 -5 6
24 —12 22
1 1 1 -1
; y 1 1 1 0 R )
5. Necht A € L(R?), X = 1 , 1 SEE 0 je baze R* a £ je standardni
1 0 0 0

bize R*. Je A diagonalizovatelny operdtor? Pokud ano, najdéte bazi ) tak, ze YA je
diagonélni matice.
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ve | 000 0
A=1111 4

100 0

6. Necht A € L(R*) a £ je standardni baze R*. Najdéte véechna a € R, pro kterd je A
diagonalizovatelny.
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7. Necht A € L(P3) splituje Ax(t) = z(a — 2t) pro kazdé x € P3 a kazdé t € C. Pro jakd
a € C je A diagonalizovatelny? Pro takovéa a najdéte ) bazi Ps takovou, ze ¥ A je diagondlni
matice.

8. Necht D,S € L(P) jsou operdtory derivovani a integrovani na P. Najdéte spektrum
a v8echny vlastni vektory D a S.



Domaci tloha
1. Necht P,QCCV,P#£V,Q#V,P®Q =V. Necht Ap je projektor na P podle Q.
(a) Naleznéte o(Ap).
(b) Je-lidimV € N, urcete algebraickou a geometrickou ndsobnost vlastnich ¢isel operdtoru Ap.

(c) Je operdtor Ap diagonalizovatelny v piipadé dimV € N?

2. Necht A € L(R?)

a 0 0 0
g, 10 0 1 0
A_0210

a 0 0 2

V nésledujicich ulohach vyuzijte teoretické znalosti tak, abyste pocitali co nejméné.

(a) Najdéte spektrum A a urcéete, pro jakd o € R je A diagonalizovatelny.
(b) Najdéte spektrum A~! a uréete, pro jakd a € R je A~! diagonalizovatelny.

3. Naprogramujte Cramerovo pravidlo a vypocet inverzni matice pomoci adjungované (1 tyden).



