Zkouskova pisemka LAA2 14.6.2016 Jméno:

Snazte se vyuzivat znalosti z teorie ke zjednoduseni vypoctu. Tam, kde teorii vyuzivéte, uvedte
kratky komenér.

1. Necht Q je kvadraticks forma v R?,

EQ:
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(a) Najdéte poldrni bézi a uréete signaturu @ v zdvislosti na o € R.
(b) Najdéte dvéma ruznymi zpusoby nulprostor @ v zdvislosti na a € R.

(c) V tomto bodé uvazujeme pouze o = 0. Oznaéme Ay, Ao, A3, A4 vlastni &isla €Q. Najdéte

M 0 0 0
bazi B tak, aby BQ = 8 AOQ AO 8
3
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2. Necht P je prostor polynomii stupné maximélné dva se skaldrnim souc¢inem:
(x| y) = aofo — aoBr — a1 fo + 201 B1 + 4aafy — a1 By — azfi,
kde x(t) = ag + agt + ast? a y(t) = By + PBit + Pot? pro kazdé t € C.

(a) Oveérte, ze jde o skaldrn{ soucin.
(b) Najdéte Q* do Ps, je-li:

Q={zxePs|z(l+t)==x(l—1t) pro kazdé t € C}.

(c) Spotitejte vzdélenost p(ez, @), kde ea(t) = ¢ pro kazdé ¢t € C.
(d) Uvedte pitklad M C P3 takové, ze M # (M*)*.

3. V eukleidovském prostoru R3 jsou ddny podprostory:

x+y = 0 R
P ZZO,Q_wy—O.

Necht Ap znaéi projektor na P podle Q.
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(a) Najdéte ¥(Ap*), kde X = 1 1,{1],10
-1 1 0

(b) Je Ap normalni?
(¢) Je Ap symetricky?

e) Je Ap diagonalizovatelny? Pokud ano, najdéte bézi, v niz mé Ap diagondlni tvar.

)

)
(d) Je Ap ortogonélni?
(e)
(f)

f) Ulohy (a) — (e) Teste i pro projektor na @ podle P, tj. Ag.



