Cviceni LAA1 — ¢ast B

Regularni operator

1.

) , o (m) e i (e + B
Necht a, 8,7,0 € C, A € L(C?), kde pro kazdé ¥ = <x2> € C? plati AZ = <’7$1 4 6952)'
Najdéte co nejjednodussi nutnou a postacujici podminku, aby byl operdtor A reguldrni.
Necht A € L(R??). Je A reguldrni?

(a) AX =X+XT,

(b) AX = BX, kde B € R?2

(c) AX = XB, kde B € R?2,

Necht A € L(P). Dokaite, ze A je regularni, plati-li Az(t) = z(t + 1) pro kazdé x € P a
teC.

Je soucet reguldrnich operatoru na V opét reguldrni?

Muze byt soucet reguldrniho a nereguldrniho operatoru regularni? Muze byt souéet dvou
nereguldrnich operatoru regularni?

Necht V je vektorovy prostor nad télesem T a A, B € L(V). Dokaite, ze je-li A regularni a
B neni reguldrni, pak AB ani BA neni reguldrni.

Necht V je vektorovy prostor nad télesem T' a A, B € L(V). Plat{ implikace: Neni-li A ani
B regularni, pak AB ani BA neni regularni?

Domaci tlohy

1.

Necht V je vektorovy prostor nad télesem T' a A, B € L(V). Dokazte ekvivalenci: A i B je
reguldrni, pravé kdyz AB i BA je regularni.

Necht Aj,..., A, € L(V). Necht pravé jeden z nich nenf reguldarni. Potom jejich slozenf
Aj ... A, nen reguldrni. Dokazte.

Necht A, B,C,D € L(V) anecht A+ B a A — B jsou regularni. Potom existuje praveé jedna
dvojice operdtoru X,Y € L(V) takovd, ze AX + BY = C a AY + BX = D. Dokazte a
naleznéte operdtory X a Y.

. Necht A € £L(V). Necht existuje pravé jeden opérétor z B € L(V) takovy, Zze AB = I nebo

BA = 1. Potom A je reguldrni.
Jak se zméni matice pfechodu od baze X béazi Y, jestlize:

(a) V bédzi X zaménime i-ty a j-ty vektor.
(b) V bdzi Y zaménime i-ty a j-ty vektor.

(¢) V bézi X zaménime i-ty a j-ty vektor a v bazi ) zaménime k-ty a ¢-ty vektor.



