Zapoctova pisemka cislo 2 SKUPINA A

Praxe
2 1 0
1. Rozhodnéte, pro jakd a € R je diagonalizovatelnd matice A = 2 1 0
2—a a—-1 «
[4 body]

2. Necht Wy, W, jsou linedrni variety v eukleidovském prostoru R? zadané nésledovné:

1 1 0
e W, je nejmensi linedrni varieta obsahujici vektory | 1], [0] a |1
1 1 1
T = 1 + t — s
e o=y = -1
z = t + s

Urcete, o jaké linedrni variety se jedna. Najdéte jejich vzajemnou polohu a prunik.

[3 body]
1 1 -1
3. V eukleidovském prostoru R? spoététe vzdalenost bodu | —1 | od podprostoru [[ 0], | —1
0 1 -1
[3 body]
Teorie

1. Definujte konvexni mnozinu a linedrn{ varietu. Nakreslete pifklad konvexni mnoziny v R?
a vyjmenujte véechny typy linedrnich variet v R?. Rozhodnéte, ktera z nasledujicich implikaci
je spravnd. Své tvrzeni zduvodnéte.

(a) Kazda konvexni{ mnozina je linedrni varietou.

(b) Kazda linedrn{ varieta je konvexni mnozinou.
[3,5 bodu]

2. Definujte ortogonalni matici. Uvedte piiklad ortogondlni matice rtizné od jednotkové. Co
plati pro vlastni ¢isla ortogonalni matice? Co plati pro jeji determinant? Uvedte jesté aspon
jedno tvrzeni platné specialné pro ortogonalni matice.

3,5 bodu]

3. Definujte charakteristicky polynom matice. Napiste vztah determinantu matice a vlastnich

¢isel matice. Co jste schopni fici o kofenech charakteristického polynomu

(a) symetrické matice,

(b) reguldrni matice,
)

¢) pozitivné definitni matice?

(
3 body]



